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Exercice1 : 
Montrer que pour tous nombres réels x et y on a : 

|푥 − 푦| ≥ |푥| − |푦|  
Exercice2 : 
Soit E un ensemble non vide et d    une distance. 
Montrer que : 

1- ∀(푥,푦, 푧)휖퐸 :             푑(푥, 푦) ≥ |푑(푥, 푧) − 푑(푧, 푦)|  
2- ∀(푥 ,푥 , … ,푥 ) 휖퐸 :           푑(푥 , 푥 ) ≤ ∑ 푑(푥 ,푥 ) 

 
Exercice3 : 
Soit E l’ensemble des polynômes réels  de degré inférieur ou égal  à 2. 
Pour  푃(푥) = 푎푥 + 푏푥 + 푐   et   푄(푋) = 푎′푥 + 푏′푥 + 푐′   dans E , on pose : 

푑(푃,푄) = 3                                          푠푖  푎 ≠ 푎
푑(푃,푄) = 2                      푠푖  푎 = 푎  푒푡  푏 ≠ 푏
푑(푃,푄) = 1        푠푖  푎 = 푎  , 푏 = 푏  푒푡 푐 ≠ 푐
푑(푃,푄) = 0                                        푠푖  푃 = 푄

 

Montrer que d est une distance sur E. 
Exercice4: 
Sur l’espace vectoriel  퐼퐾[푋]    des polynômes réels ou complexes, on définit  
les normes suivantes: 
Pour  푃 = 푎 + 푎 푋 + ⋯+ 푎 푋  : 
 

푁 (푃) = |푎 |  ,      푁 (푃) = |푎 |   푒푡     푁 (푃)  = 푠푢푝 |푎 | 

1- Montrer que          푁 ≤ 푁 ≤ 푁  
2- On considère la suite de polynômes(푃 )   définie par : 

푃 (푋) = 1 + 푋 + ⋯+ 푋  
a- Calculer        (푃 )    푒푡     (푃 )  

b- Ces normes peuvent-elles  être équivalentes ? justifier. 
 

Exercice5 : 
Soit (퐸,‖ ‖ )  et  (퐹, ‖ ‖ )   deux  espaces vectoriels normés et  
soit  푓:퐸 → 퐹    une application et 푎휖퐸 . 
Montrer que si f(x) admet une limite lorsque x tend vers a, alors cette limite 
est unique. 
 


